Завдання ІІ етапу Всеукраїнської учнівської олімпіади з математики

7 клас
1.Позначимо через 
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 суму цифр натурального числа  Знайти всі такі натуральні числа 
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 для яких S(n)+S(n+1)+ S(n+2)=20162017

2. У середині тупого кута АОВ провели три промені ОС, ОD і ОЕ, причому 
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, ОD – бісектриса кута АОВ і ОЕ – бісектриса кута ВОС. Знайдіть величину кута DОЕ.

3. Морська вода містить 5% солі. Скільки прісної води потрібно долити до 30 кг морської, щоб концентрація солі зменшилася на 70%?

4.  Є 40 зовні однакових монет, серед яких 2 фальшиві, причому вони легші від справжніх і важать однаково. Як за допомогою двох зважувань на шалькових терезах без гир відібрати 20 справжніх монет?

5. Петрик вибрав три різні цифри 
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 і записав усі можливі різні тризначні натуральні числа, десятковий запис кожного з котрих містить усі три вибрані цифри, але не може починатися з нуля. З‘ясувалося, що сума всіх записаних чисел дорівнює 3376. Визначте, які саме цифри були вибрані, і доведіть, що інших варіантів немає.
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